Probleme pentru tema

Multimi de puncte pe dreapta reala. Vecinatati. Puncte de acumulare

Nume si prenume:

Problemele 1-8 sunt obligatorii; problema 9 este facultativa.
1. Stabiliti care dintre multimile urmatoare sunt vecinatati ale punctului X,=—1:
a)(-2,0); b)[-1L1]; ¢)(-31)\[0; d@; )R \Z.
2. Care dintre multimile urmatoare sunt vecinatati ale lui —o?
a)(—00,-100); b) Z; ¢)R\[-1,1]; d)(-,0/n@.
3. Determinati m € R pentru care intervalul V = (m -1,m’+ 1) este vecindtate a lui 2.
4. Determinati multimea punctelor de acumulare si punctele izolate pentru:

a) A=(-21|ul3];

b) B:[ :‘_1

n

nE/N];

¢c) C=WIN,;
d) D:{XE//?‘XZ—SX+4SO}U{6];
¢) E=(0,+oo);

) F=[(—1>”+l

n

neiN ] )
5. a) Aratati ca, daca V, si V, sunt vecinatati ale lui + oo, atunci V; NV, este vecinatate a lui + oo,

NP - 11 x e . . :
b) Ardtati ca multimile V,,Z(—;,E), ne N, sunt vecindtdti ale lui 0, dar intersectia tuturor
acestor multimi nu este vecinatate a lui 0.

6. FieA=[2n_1
n+1

n E/N} . Determinati min A, supA si A".

7. Aratati cd +oo este punct de acumulare al multimii A € /R daca si numai dacd A nu este majorata.
Aplicatie: aratati ca +o € A’ pentru A:{n2 -3nne /N}.
8. Stabiliti valoarea de adevar a propozitiilor urmatoare; justificati:
a) Orice punct de acumulare al unei multimi apartine multimii.
b) O multime finita nu are puncte de acumulare.
¢) Orice punct al intervalului (a,b) este punct de acumulare al acestui interval.
d) Multimea Z este vecindtate a lui 0.

e) Daca V este vecinatate a lui X, si W /R este o multime oarecare, atunci V UW este
vecinatate a lui X,.

9. (facultativ) Ardtati ca X, € IR este punct de acumulare al multimii A daca si numai daca orice
vecinatate a lui X, contine o infinitate de elemente ale lui A.



