TEORIE SINTETIZATA - GEOMETRIE ANALITICA SI VECTORI (CLASA A X-A)

Profil: Matematica-Informatica | Pondere Bacalaureat: Subiectul I, Exercitiul 5

1. Vectori in Plan (Sistemul Cartezian)
Fie punctele A(XA,YA) si B(XB,yB) si vectorii de pozitie Ty=X i+ Y, J, Ta=Xgl+ V5 ).

« Vectorul liber AB:

—_—

AB:(XB_XA)i+(.yB_yA)j
e Lungimea (modulul) unui vector v zaf+b}':
V|=Va’+b’

o Distanta dintre doua puncte A si B:

AB:|ZI§|:\/(XB‘XA)2+(YB'YA)2
e Suma si diferenta vectorilor:

u=a,i+b,j,v=a,i+b,j

<i

i+v=(a,ta,)i+(b,£b,)]

e Inmultirea cu un scalar:
o -ﬁ=(aal)i+(ab1)j

o Conditia de coliniaritate a doi vectori:

- a,

b
1

i[[7<=>—t=21<=>0a,b,-0,b,=0
2 2

e Produsul scalar:
u-v=|i| -|v| -cos(8)=a,a,+b,b,
e Cosinusul unghiului dintre doi vectori:

_ a,a,+b,b,
cos(@)—\/ ) \/ —
a,+bi -vVa;+b;

o Conditia de perpendicularitate a doi vectori:

uLlv<=>u-v=0<=>a,a,+b;b,=0



2. Puncte Remarcabile si Segmente

e Mijlocul M al segmentului | AB]:

:xA+XB :yA+YB:>F*:rA+rB

MA
« Punctul M care imparte [ AB| in raportul k= MB"

:XA+kXB ZYA+kYB:>—»_rA+krB

WMTTI K T T 1k "Mk

e Centrul de greutate G al A ABC:

:XA+XB+XC y ZYA+YB+YCZ>F»:rA+rB+rC
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3. Ecuatiile Dreptei in Plan
o Panta unei drepte (m):

o Prin unghiul o facut cu axa Ox: m=tg (a)

YB=Ya

o Prin doud puncte A si B: m=
Xp=Xa

(unde X, #z XB)
e Forme ale ecuatiei dreptei:
o Explicita: y=mx+n (m = panta, n = tdietura pe axa Oy)

o Generali: aX +bY +¢c=0 (panta m=- %)

o Prin punct A(x,,y,) si panta m:
y-Yo=m(x-x]
o Prin doui puncte A(XA,yA) §iB(XB,yB):

X-Xa _Y-Ya
Xp=Xa YB=Ya

y_
L=
b

o iws . /s .e X
o Prin taieturi (intersectiile cu axele): —+
a



4. Pozitii Relative a Doua Drepte
Fied,:y=m,;x+n, sid,: y=m,x+n, (sau in forma generald a,x+b, y+c,=0, a,x+b, y+c,=0):

Paralelism:

_ _ __a,_b,_c
dy||d,<=>m=m,<=>—=-=#—

e Perpendicularitate:
d,Ld,<=>m, -m,=-1<=>a,a,+b,b,=0
e Identice (Coincid):

_ ) a, b, ¢
d1=d2<—>ml—m2 Sl nl_n2<_>_____
a, b2 c,

o Secante (Intersectie intr-un punct):
m, #m,<=>Sistemul format din ecuatiile celor doua drepte are solutie unica.
S. Distante si Arii
o Distanta de la un punct P(XO, yo) la o dreaptd d:aX +bY +c=0:

_|ax0+byo+c|

dist(P,d)= N
a



6. Idei si Strategii Frecvente la BAC (Subiectul I, Ex. 5)

Tip de problema

Dreapta paralela cu d prin A

Dreapta perpendiculara pe d
prin A

Simetricul punctului A fata de
B

Simetricul punctului A fata de o
dreapta d

Calculul inaltimii din A in
AABC

Echilibrul de vectori
(Paralelogram)

Strategie de rezolvare

Scrii panta m,. Panta dreptei cautate este m=m,,

Aplici Y-y, =m(x-x,).

: 1 -
Calculezi m,. Panta cautata este m=- o Aplici
d

Y-Ya=m(x-x,).

Punctul B este mijlocul segmentului [ AA ']. Aplici

:XA+XA’ y :)’A+YA'
2 7B 2

Xp

1. Construiesti d' £ d prin A.

2.Afli M=d nd' (proiectia lui A).

3. M este mijlocul lui [AA '].

1. Calculezi panta mpc.

2. Panta Tnaltimii este M, =- .
BC

3. Scrii ecuatia y-yA=mhA(x-xA)_

ABCD paralelogram AB=DC <=>7,+7.=F3+1.



